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Zadanie W3N. Ustalmy liczbę pierwszą p ⩾ 5 oraz wielomian f o współczynnikach
całkowitych. Nazwijmy zwykłymi wszystkie reszty r ∈ {0, 1, 2, . . . , p− 1} z dzielenia
przez p, które spełniają warunek:

Dla pewnych całkowitych x ̸= y liczba f(x)−f(y)x−y daje resztę r z dzielenia przez p.

Pozostałe reszty z dzielenia przez p nazwiemy wyjątkowymi. Dowieść, że jeśli przy-
najmniej dwie reszty są wyjątkowe, to liczba

f(1)2 + f(2)2 + . . .+ f(p)2

dzieli się przez p.

Zadanie W3A. Rozstrzygnąć, czy istnieje funkcja f : Z → Z, która spełniałaby
równość

f(x) = f(f(x)) + x

dla wszystkich całkowitych x.

Zadanie W3G. Trójkąt ABC jest ostrokątny. Punkty A′, B′ i C ′ są spodkami
jego wysokości poprowadzonych, odpowiednio, z wierzchołków A, B i C, przy czym
|BA′| = 3|CA′|. Okrąg ω, opisany na trójkącie AB′C ′, przecina odcinek A′C ′
w punkcie P ̸= C ′. Dowieść, że prosta CP jest styczna do okręgu ω.

Zadanie W3C. Tablicę kwadratową n × n nazwiemy kwadratem antymagicznym,
jeśli w każdym jej polu jest liczba −1, 0 lub 1 oraz suma liczb w każdym wierszu
i w każdej kolumnie jest inna (łącznie jest 2n różnych sum). Wyznaczyć wszystkie
liczby naturalne n, dla których istnieje antymagiczny kwadrat n× n.
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