Wielkopolska

Liga X WLM ~ ZESTAW A
Matematyczna

A1l. Znalez¢ wszyskie liczby naturalne n, dla ktérych 4™ 42" + 17 jest kwadratem liczby naturalne;j.
A2. Dila liczb rzeczywistych x # 01y & {—1,0,1} definiujemy zbiory
A ={x,2z, 3z, 4x,...} i B={y,y*, v} v* ...}
Udowodni¢, ze dla kazdego catkowitego nieujemnego n mozna tak dobrac liczby z i y, by zbiory
A i B mialy doktadnie n elementow wspoélnych.

A3. Prosta ¢ przechodzi przez $rodek ciezkosci tréjkata ABC' oraz przecina odcinki AC' i BC.
Wykazaé, ze odlegtoé¢ punktu C od prostej ¢ jest rowna sumie odlegtosci punktow A i B od
prostej £.

A4. Na nieskonczonej szachownicy gracze stawiaja na zmiane kotko (gracz I) i krzyzyk (gracz II).
Gra si¢ konezy, gdy gracz I zapeti kétkami pewien kwadrat 2 x 2. Rozstrzygnad, czy gracz I
posiada strategie, ktora pozwoli mu zakonczy¢ gre, niezaleznie od tego, co zrobi przeciwnik.

A5. Liczby naturalne m > n > 2 oraz 1 < a1 < as < ... < a, < 2" spelniaja warunek
NWD(ay, as, ..., a,) = 1. Dowiesé, ze istnieja parami rézne liczby iq,1s,...,1, € {1,2,...,m},
dla ktorych NWD (a;,, ag,, ..., a;,) = 1.

Rozwiazania powyzszych zadan nalezy Wszystkie nadestane przez uczestnika rozwiazania po-

przestac listem poleconym na adres: winny by¢ zapisane na oddzielnych kartkach formatu A4,

Wielkopolska Liga Matematyczna

w terminie do

Collegium Mathematicum

zapisanych po jednej stronie. W lewym, gérnym narozniku
kazdego arkusza uczestnik wpisuje swoje imi¢ i nazwisko
oraz nazwe szkoty i klasy. Warto podaé réwniez swéj adres
e-mail.

(dr Barttomiej Bzdega)

ul. Umultowska 87

Przed wystaniem rozwigzan zadan prosimy zapoznal sie
61-614 Poznan

z regulaminem dostepnym na stronie WLM.

Wszelkie informacje o Wielkopolskiej Lidze Matematycz-
nej, w tym tredci zadan oraz aktualny ranking uczestnikow,
31 stycznia 2019 r. mozna znalez¢ pod adresem

(decyduje data stempla pocztowego). wlm.wmi.amu. edu.pl




