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A1. Znaleźć wszyskie liczby naturalne n, dla których 4n+ 2n+ 17 jest kwadratem liczby naturalnej.

A2. Dla liczb rzeczywistych x 6= 0 i y 6∈ {−1, 0, 1} definiujemy zbiory

A = {x, 2x, 3x, 4x, . . .} i B = {y, y2, y3, y4, . . .}.

Udowodnić, że dla każdego całkowitego nieujemnego n można tak dobrać liczby x i y, by zbiory
A i B miały dokładnie n elementów wspólnych.

A3. Prosta ` przechodzi przez środek ciężkości trójkąta ABC oraz przecina odcinki AC i BC.
Wykazać, że odległość punktu C od prostej ` jest równa sumie odległości punktów A i B od
prostej `.

A4. Na nieskończonej szachownicy gracze stawiają na zmianę kółko (gracz I) i krzyżyk (gracz II).
Gra się kończy, gdy gracz I zapełni kółkami pewien kwadrat 2 × 2. Rozstrzygnąć, czy gracz I
posiada strategię, która pozwoli mu zakończyć grę, niezależnie od tego, co zrobi przeciwnik.

A5. Liczby naturalne m > n > 2 oraz 1 < a1 < a2 < . . . < am < 2n spełniają warunek
NWD(a1, a2, . . . , am) = 1. Dowieść, że istnieją parami różne liczby i1, i2, . . . , in ∈ {1, 2, . . . ,m},
dla których NWD (ai1 , ai2 , . . . , ain) = 1.
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