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Udowodni¢, ze dla liczb dodatnich a, b, ¢, d zachodzi nieréwnosé¢

Va2 + b2 -V +d + V2 + 2 Vd+ a2 > (a+c)(b+d).

Niech d(n) oznacza liczbe dzielnikdéw n, a k(n) — liczbe tych dzielnikéw n, ktére sa kwadratami
liczb naturalnych. Wykazaé, ze dla kazdego catkowitego r» > 1 istnieje liczba naturalna n,
spehiajaca rownosé d(n) = r - k(n).

Dany jest trojkat ABC. Okrag styczny do odcinkéow BC'i AC' przecina odcinek AB w punktach
K i L. Wykazaé, ze

|4K]| - |BL]| < |j4c| - Bl

Dany jest wielomian P(x) o wspélezynnikach catkowitych i pewien zbiér A liczb naturalnych
wiekszych od 1. Powiemy, ze zbiér A pokrywa wielomian P(z), jezeli dla kazdego catkowitego n
liczba P(n) jest wielokrotnoscia pewnego elementu zbioru A. Dowies¢, ze jezeli dany wielomian
mozna pokry¢ zbiorem skonczonym, to mozna go pokry¢ zbiorem jednoelementowym.

Niech A bedzie skonczonym zbiorem liczb catkowitych. Dla kazdej liczby catkowitej dodatniej
n przez A, oznaczmy zbiér tych liczb, ktére da sie zapisa¢ w postaci sumy a; + as + ... + a,,
gdzie ay, ..., a, € A sa niekoniecznie rézne. Niech r,, = |A,+1| — |A,|. Dowiesé, ze ciag (r) jest
od pewnego miejsca staly:.

Rozwiazania powyzszych zadan nalezy Wszystkie nadestane przez uczestnika rozwiazania po-
przestaé listem poleconym na adres: winny by¢ zapisane na oddzielnych kartkach formatu A4,

Wielkopolska Liga Matematyczna

w terminie do

Collegium Mathematicum

zapisanych po jednej stronie. W lewym, gérnym narozniku
kazdego arkusza uczestnik wpisuje swoje imie i nazwisko
oraz nazwe szkoty i klasy. Warto podaé réwniez swéj adres
e-mail.

(dr Bartlomiej Bzdega)

ul. Umultowska 87

Przed wystaniem rozwigzan zadan prosimy zapoznal sie
61-614 Poznan

z regulaminem dostepnym na stronie WLM.

Wszelkie informacje o Wielkopolskiej Lidze Matematycz-
nej, w tym tresci zadan oraz aktualny ranking uczestnikow,
31 marca 2019 r. mozna znalez¢ pod adresem

(decyduje data stempla pocztowego). wlm.wmi.amu.edu.pl




