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Dane sa liczby catkowite dodatnie a, b, ¢, d, dla ktérych abe, bed, cda, dab sa kwadratami liczb
naturalnych. Udowodnié, ze liczby a, b, ¢, d rowniez sa kwadratami liczb naturalnych.
Liczby rzeczywiste x,y, z # 0 spelniaja roéwnosci
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Wykazaé, ze v =y = z.

Niech S(W) oznacza sume kwadratéw dlugosci bokéow wielokata W. Udowodnié, ze dla kaz-
dego wielokata wypuktego W mozna wskazaé¢ trzy jego wierzchotki, ktore tworzg trojkat T
spetniajacy nieréwnosé¢ S(T') = S(W).

Niech k > 1 bedzie liczbg naturalna. Dowiesé, ze jesli iloczyn pewnych k kolejnych liczb natu-
ralnych dzieli sie przez 4%, to doktadnie jeden z czynnikéw dzieli sie przez 2F+1.

W zaleznosci od liczby catkowitej dodatniej n wyznaczy¢ najwieksza liczbe k o nastepujacej
wtasnodci: dla kazdego podziatu kwadratu o boku 2n na prostokaty o wymiarach 2 x 1 istnieje
prosta, ktora przecina co najmniej k& prostokatow.

Uwaga. Prosta przecina prostokgt, jesli przechodzi przez jego wnetrze. Ta prosta nie musi byé
rownolegta do boku kwadratu.

Rozwigzania powyzszych zadan nalezy Wszystkie nadestane przez uczestnika rozwigzania po-
przestaé listem poleconym na adres: winny by¢ napisane na oddzielnych kartkach formatu A4,

Wielkopolska Liga Matematyczna
(Malgorzata Bednarska-Bzdega)
Collegium Mathematicum
ul. Uniwersytetu Poznariskiego 4

w terminie do

zapisanych po jednej stronie. W lewym, gérnym narozniku
kazdego arkusza uczestnik wpisuje swoje imie i nazwisko
oraz nazwe szkoty i klasy. Warto podaé¢ réwniez swoj adres
e-mail.

Przed wystaniem rozwiazan zadan prosimy zapoznaé sie
z regulaminem dostepnym na stronie WLM.

Wszelkie informacje o Wielkopolskiej Lidze Matematycz-
nej, w tym tresci zadan oraz aktualny ranking uczestnikow,
31 stycznia 2020 r. mozna znalez¢é pod adresem

61-614 Poznan

(decyduje data stempla pocztowego). wlm.wmi.amu. edu.pl




