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Liczby rzeczywiste x, y, z speliaja rownos¢ z+y+ 2z = 0. Wykazaé, ze x -2 +y-2Y+2-2% > 0.

Dany jest trojkat ABC. Wyznaczy¢ taki punkt P wewnatrz niego, by iloczyn odlegtosci punktu
P od prostych AB, BC'i C'A byt mozliwie najwiekszy.

W spotkaniu uczestniczy 2n oséb, liczba n > 1 jest naturalna. Ustalono, ze kazde dwie niezna-
jace sie osoby maja rézng liczbe znajomych. Kazdy chce siedzieé¢ przy stole wytacznie ze swoimi
znajomymi (niekoniecznie wszystkimi) albo sam. Dowiesé, ze wystarczy do tego n stotéw.

Zaktadamy, Ze jesli osoba A jest znajomym B, to rowniez B jest znajomym A.

Niech P(z) = 2" + a,_12" ' + ... + a1z + ay bedzie wielomianem o wspotczynnikach rze-
czywistych. Wiadomo, ze wielomian P(z)? ma wszystkie wspotczynniki catkowite. Dowiesé, ze
wielomian P(z) réwniez ma wszystkie wsp6tezynniki catkowite.

Liczby catkowite dodatnie a, b, u i v speliajg rownosé¢ au + bv = ab + 1. Niech A oznacza
zbiér wszystkich liczb postaci az + by dla catkowitych z i y, spetniajacych warunki 0 < x < u
i0 <y < wv. Przez B oznaczmy zbiér liczb postaci axz + by — ab, w ktérej x i y sa liczbami
catkowitymi spetniajacymi nierownosci v < = < biv < y < a. Ze wszystkich elementow
zbioréw A i B utworzono cigg rosngcy. Dowiesé, ze elementy zbiorow A i B wystepuja w tym
ciggu na zmiane.

Rozwiazania powyzszych zadan nalezy Wszystkie nadestane przez uczestnika rozwiazania po-
przestaé listem poleconym na adres: winny by¢ zapisane na oddzielnych kartkach formatu A4,
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Collegium Mathematicum
ul. Uniwersytetu Poznanskiego 4

w terminie do

zapisanych po jednej stronie. W lewym, gérnym narozniku
kazdego arkusza uczestnik wpisuje swoje imie i nazwisko
oraz nazwe szkoty i klasy. Warto podaé réwniez swoj adres
e-mail.

Przed wystaniem rozwigzan zadan prosimy zapoznal sie
z regulaminem dostepnym na stronie WLM.

Wszelkie informacje o Wielkopolskiej Lidze Matematycz-
nej, w tym tresci zadan oraz aktualny ranking uczestnikow,
31 marca 2020 r. mozna znalez¢ pod adresem

61-614 Poznan

(decyduje data stempla pocztowego). wlm.wmi.amu.edu.pl




